Apellido paterno: Apellido materno: Nombre:

Pregunta 1 Pregunta 2 Pregunta 3 Total Nota

Instrucciones: o NO HAY CONSULTAS. Las respuestas sin desarrollo o sin justificacién, no dan puntaje.
e Conteste en forma ordenada y justifique adecuadamente cada respuesta.
e Queda prohibido el uso de calculadoras programables, formulario y celulares.

Puntos
10

Nota = 1+ Duracién = 60 minutos

1) [20 ptos] Resuelva, de manera clara y ordenada, la siguiente integral indefinida:

Ayuda : Recuerde que sen?(x) = 1 — cos?(x)

2) [20 ptos] Resuelva, de manera clara y ordenada, la siguiente integral indefinida:

/ arctan(z) I

$2

3) [20 ptos] Resuelva, de manera clara y ordenada, la siguiente integral indefinida:

2
/ * dx
V3 4+ 2x — a2


Roque Bustamante


Pauta de correccién:

1) / sin® () dr — /M -sin(x) do = / L — 2cos*() + cos'(z) dx [5 pts]

cos(x) cos(x) cos(x)
Sea u = cos(x) = du = —sin(z) dx [2 pts]
1 2 1 2 1 2
B _/ (E Cw? 1) du = 38w ¢= 3(cos(z))?  cos(x) —cos(z)+C
[3 pts]

2) Integrando por partes:

dz dx
u=arctan(:v)=>du=1+x2 y d"a:ﬁzch:—E
[34+2 pts]
/ arctan(z) dp = _ arctan(z) / dx
x? B x x - (14 2?)
[5 pts]
A=1
1 A B
donde =— v+ ¢ B=-1 [24+3 pts]
z-(1+2%) =z 1422 C—0
Luego
arctan(z) arctan(z) / 1 x
ot 7 S S - 2pt
/ x? x + r  1+a2 dr [2pts|
- —M In(z) — = In(1 + 2?) + C 3pts]



3) Completando cuadrado

—2* 420 4+3=—(2"-22+1-4)=—[(z - 1) -4 =4— (z - 1)

[3 pts]
y haciendo el cambio de variable
x—1=2sin = dr =2cosfdf
2 pts]
Obtenemos
/ J _/281n9+1 2c0s8 db 3pts)
—x — x 5 ool oS pts
= /(4 sin® 0 + 4sin 6 + 1)d0 [2pts]
1 —cos¥d
=4 Td0+4(—cos¢9)+0+0 [3pts]
in 2
=20 220 9—4005«9+6’+C’ [3pts]
=30 —2sinfcosf —4cosf + C [2pts]

-1 -1
:3arcsin(m2 )_x4 Vi—(x—1)2=2y4—(x—1)2+C [2pts]



